
2.2  N 階線性非齊次常微分方程式的特解(待定係數法) 

定理: n 階線性非齊次常微分方程式 
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     為①式的特解 

[証明]: ∵ )(xy
ip  分別為適合 )(xf i  之特解 
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與①式比較 
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   為①式的特解 

上述定理說明﹕當強制函數 )(xf 為不同函數所組合而成時，可先針對個別函數 

求出個別函數的特解，最後再將個別函數的特解相加即可。以下我們開始介紹待 

定係數法 

待定係數法(Undetermined Coefficient Method)顧名思義即有係數未知而等待我們

去把它求出。考慮下面 n 階常係數 O.D.E. 
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)()()()( 2211 xycxycxycxy nnh   為齊次解， )(xy p 為特解，其中 



nnn cccaaaa ,,,,,,,, 21011   為常數。 )(xy p 可假設為 )(xf 帶回原 O.D.E.經微分

後有限線性獨立項函數之線性組合而成。此種方法條件限制為只適用於常係數

O.D.E.，且強制函數 )(xf 僅能為正弦函數 )(sin x 、餘弦函數 )(cos x 、指數函

數 )( xe 、多項式 )1,( 之整數nxn  或上述函數之組合函數。 
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[註]:若 0)( Axf  ，此為上述多項式的特殊情況，因此 )(xy p 必為常數，令 
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例題:   (90 屏科大機械) 

試求下列常微分方程式      19"10 2)4(  xyyy  

[解法]:   0910 24  DD     0)9)(1( 22  DD      3,1  DD  

         
xxxx

h ececececxy 3

4

3

321)(    

      令 
01

2

2)( BxBxBxyp    122)( BxBxy p     22)( Bxy p   

         0)(  xy p     0)()4( xy p
    帶回原 O.D.E. 

          1)920(99 2

021

2

2  xBBxBxB  

          
9

1
2 B    01 B    

81

29
0 B  

         
81

29

9

1
)()()( 23

4

3

321   xececececxyxyxy xxxx

ph  

 

例題:   (90 交大土木) 

試求下列常微分方程式      24'2" xyy   

[解法]:  022  DD    0)2( DD     2,0  DD  
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例題：  (90 成大土木) 

Obtain a power series particular solution valid near 0x  for 
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)(xf 帶回②式等號左側，經微分後線性獨立項函數為 
xxnxnx exexexe  ,,,, 1  ，經線性組合，令 

  (A)若齊次解中不包含 xe ，令 
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例題:   (90 交大光電) 

試求下列常微分方程式      xxeyy "  

[解法]:  012 D    iD      xcxcxyh s i nc o s)( 21   

      因 xxexf )(  有包含 xe  型式， )(xy p 必包含有 xe  型式 
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[另解]:因齊次解中不包含 xe ，可令 
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   [另種 )(xy p 判定法]: 

         xxeyy "  

         xxeyD  )1( 2  ----------------------(a) 

       考慮讓上式成為齊次 O.D.E. 

         0)1()1)(1( 222  xxeDyDD              -----------------------(b) 

       對 y 而言同時滿足(a)式及(b)式 

       由(a)式  )(s i nc o s)( 21 xyxcxcxy p           -----------------------(c) 

由(b)式  xx xeBeBxcxcxy 1221 sincos)(      ----------------------(d) 

比較(c)(d)兩式知，須令 
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例題:   (91 中山光電) 

試求下列常微分方程式      xeyyy  2'2"  

[解法]:   0222  DD     iD  1      )s i nc o s()( 21 xcxcexy x
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    因齊次解中不包含 xe ，可令 
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[另種 )(xy p 判定法]: 

         xeyyy  2'2"  

         xeyDD  )22( 2  ----------------------(a) 
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         0)1()1)(22( 2  xeDyDDD            ----------------------(b) 

       對 y 而言同時滿足(a)式及(b)式 
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(B)若齊次解中包含 xe ，但不包含 xxe ，令 
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例題:   (91 海洋電機) 

試求下列常微分方程式      xxeyy "  

[解法]:    012 D    1D     
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[另解]: 因齊次解中包含 xe ，但不包含 xxe ，可令 
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[另種 )(xy p 判定法]: 
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         xxeyDD  )1)(1(  ----------------------(a) 

       考慮讓上式成為齊次 O.D.E. 

         0)1()1)(1( 23  xxeDyDD               -----------------------(b) 

       對 y 而言同時滿足(a)式及(b)式 
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由(b)式  xxxx exBxeBececxy 2

2121)(         ----------------------(d) 

比較(c)(d)兩式知，須令 

xx

p exBxeBxy 2

21)(   

[註]:若 
xeAxf 

0)(  ，此為上述 )()( 01

1

1 AxAxAxAexf n

n

n

n

x  

 
 的

特殊情況，令 

x

p xeBxy 
0)(   

例題:   (89 雲科大電機) 



試求下列常微分方程式      xeyyy  2'"  

[解法]:   022 DD      1,2  DD      xx
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因齊次解中包含 xe ，但不包含 xxe ，可令 

         x

p xeBxy  0)(     )()( 00 xBBexy x

p    

         )2()( 00 xBBexy x

p         帶回原 O.D.E. 

         xx eBe   )3( 0       
3

1
0 B  

         
x

p xexy 
3

1
)(  

         
xxx xeececxy  

3

1
)( 2

2

1  

[另種 )(xy p 判定法]: 

         xeyyy  2'"  

         xeyDD  )1)(2(  ----------------------(a) 

       考慮讓上式成為齊次 O.D.E. 

         0)1()1)(2( 2  xeDyDD                ----------------------(b) 

       對 y 而言同時滿足(a)式及(b)式 

       由(a)式  )()( 2
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比較(c)(d)兩式知，須令 
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例題:  (91 交大土木) 

        常微分方程式    xyy 3s i n h549     2)0( y   2)0(' y  

      (i)試求齊次解 

      (ii)利用待定係數法求特解 

      (iii)求通解 )(xy  

   [解法]: 
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         因齊次解中已包含 xx ee 33 ,  ，先求 xyy 3sinh59   的特解 )(
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

2
6

5
33

0
9

4

21

21

cc

cc
        













56

37
36

51

2

1

c

c
 

  
9

4
3c o s h

6

5

56

37

36

51
)( 33   xxeexy xx

 

 

 

 

(C)若齊次解中包含 xe 及 xxe ，令 

            )()( 01

1

1

2 BxBxBxBexxy n

n

n

n

x

p  

   

     

例題:   (90 成大工科) 

試求下列常微分方程式      xexyyy 2'2"   

[解法]:  0122  DD    1,1D     
xx

h xececxy 21)(   



      因 xexxf 2)(   有包含 xe  型式， )(xy p 必包含有 xe  型式 

令 )()( xvexy x

p     )(')()( xvexvexy xx

p      

)(")('2)()( xvexvexvexy xxx

p      帶回原 O.D.E. 

xx exxve 2)("   

2)(" xxv       
3

)('
3x

xv    ),( 因可歸到齊次解不須假設常數  

12
)(

4x
xv                  ),( 因可歸到齊次解不須假設常數  

         xx

p e
x

xvexy
12

)()(
4

  

           xxx

ph e
x

xececxyxyxy
12

)()()(
4

21   

[另解]: 因齊次解中包含 xe 及 xxe ，可令 

             )()()( 20

3

1

4

201

2

2

2 xBxBxBeBxBxBexxy xx

p    

          將 )(xy p ， )(xy p
 ， )(xy p

  帶回原 O.D.E. 

          得 
12

1
2 B      01 B       00 B  

             
x

p exxy 4

12

1
)(   

            xxx

ph e
x

xececxyxyxy
12

)()()(
4

21      

 

[另種 )(xy p 判定法]: 

      xexyyy 2'2"   

         xexyD 22)1(                               ----------------------(a) 

       考慮讓上式成為齊次 O.D.E. 

         0)1()1( 35  xxeDyD                    -----------------------(b) 

       對 y 而言同時滿足(a)式及(b)式 

       由(a)式  )()( 21 xyxececxy p

xx               -----------------------(c) 

由(b)式  
xxxxx exBexBexBxececxy 4

2

3

1

2

021)(    ---------------(d) 



比較(c)(d)兩式知，須令 

xxx

p exBexBexBxy 4

2

3

1

2

0)(   

[註]:若 xeAxf 

0)(  ，此為上述 )()( 01

1

1 AxAxAxAexf n

n

n

n

x  

   的

特殊情況，令 

x

p exBxy 2

0)(   

例題:   (89 雲科大電機) 

試求下列常微分方程式      xeyyy 2'2"   

[解法]:   0122  DD      1,1  DD      
xx

h xececxy 21)(   

令 x

p exBxy 2

0)(      )2()( 2

00

' xBxBexy x

p   

         )24()( 0

2

00

'' BxBxBexy x

p        帶回原 O.D.E. 

         
xx eBe )2( 0      10 B  

         x

p exxy 2)(   

         xxx

ph exxececxyxyxy 2

21)()()(   

 

3. xpxpxpxf o

n

n

n

n cos)()( 1

1  

   或

xqxqxqxf o

n

n

n

n sin)()( 1

1  

   

  ,,,,,,,, 11 onnonn qqqppp    為常數 

)(xf 帶回②式等號左側，經微分後線性獨立項函數為 

xxxxxxxxxxxxxx nnnn  sin,cos,sin,cos,,sin,cos,sin,cos 11  ， 

經線性組合   

(A)若齊次解中不包含 xsin 或 xcos ，令 

xBxBxBxAxAxAxy n

n

n

n

n

n

n

np  sin)(cos)()( 0

1

10

1

1  





   

例題:   (87 交大機械) 

試求下列常微分方程式      xxyyy c o s4'4"   

[解法]:   0442  DD     2,2D       
xx

h xececxy 2

2

2

1)(   



因齊次解中不包含 xsin 或 xcos ，令 

      令 xBxBxAxAxy p sin)(cos)()( 0101   

xAxABxBxBAxy p sin)(cos)()( 011011   

xBxBAxAxABxy p sin)2(cos)2()( 011011   

       將 )(xy p ， )(xy p
 ， )(xy p

  帶回原 O.D.E. 

          
xxxABBAxAB

xBAABxBA

c o ss i n)]4342()43[(

cos)]4342()43[(

001111

001111




      ------(a) 

       比較係數 

          





















04342

043

04342

143

0011

11

011

11

ABBA

AB

BAAB

BA

       

























125

22
25

4
125

4
25

3

0

1

0

1

B

B

A

A

 

xxxxxececxyxyxy xx

ph sin)
125

22

25

4
(cos)

125

4

25

3
()()()( 2

2

2

1 

[註]:在(a)式中讀者可發現﹕若將 xcos 項中係數 A 以 B 取代，B 以 A 取代即可得  

 到 xsin 項中係數，藉此可判定出是否在整理過程中有錯誤。 

[另種 )(xy p 判定法]: 

      xxyyy c o s4'4"   

      xxyD c o s)2( 2   ----------------------(a) 

    考慮讓上式成為齊次 O.D.E. 

      0c o s)1()1()2( 22222  xxDyDD             ----------------------(b) 

    對 y 而言同時滿足(a)式及(b)式 

    由(a)式  )()( 2

2

2

1 xyxececxy p

xx                 ----------------------(c) 

由(b)式 xxBxxAxBxAxececxy xx sincossincos)( 1100

2

2

2

1  ------(d) 

比較(c)(d)兩式知，須令 

xxBxxAxBxAxy p sincossincos)( 1100   

xBxBxAxAxy p sin)(cos)()( 0101   



[註]:若 xpxf cos)( 0  或 xqxf sin)( 0 ，此為上述 

xpxpxpxf o

n

n

n

n cos)()( 1

1  

   或

xqxqxqxf o

n

n

n

n sin)()( 1

1  

   

的特殊情況，令 

xBxAxy p  sincos)( 00   

例題:   (91 暨南電機) 

試求下列常微分方程式      xxyyy s i n6c o s84'4"   

[解法]:   0442  DD    2,2 D       
xx

h xececxy 2

2

2

1)(    

因齊次解中不包含 xsin 或 xcos ，令 

 xBxAxy p sincos)( 00   

xAxBxy p sincos)( 00   

xBxAxyp sincos)( 00   

      將 )(xy p ， )(xy p
 ， )(xy p

  帶回原 O.D.E. 

         xxxABxBA s i n6c o s8s i n)43(c o s)43( 0000         -----(a) 

      比較係數 

          








643

843

00

00

AB

BA
         









2

0

0

0

B

A
 

          xxececxy xx sin2)( 2

2

2

1    

[詿]:在(a)式中讀者可發現﹕若將 xcos 項中係數 A 以 B 取代，B 以 A 取代即可得  

 到 xsin 項中係數，藉此可判定出是否在整理過程中有錯誤。 

 

(B)若齊次解中已包含 xsin 或 xcos ，令 

xBxBxBxxAxAxAxxy n

n

n

n

n

n

n

np  sin)(cos)()( 0

1

10

1

1  





   

例題:   (91 台科大機械) 

試求下列常微分方程式      xxyy 2c o s4"   

[解法]:   042 D      iD 2     xcxcxyh 2s i n2c o s)( 21   

因齊次解中已包含 x2cos ，可令 



xBxBxxAxAxxy p 2sin)(2cos)()( 0101   

xxAxABxBxxBxBAxAxyp 2sin)222(2cos)222()( 0

2

1010

2

101 

      
xABxBAxB

xBAxABxAxy p

2s i n)]42()48(4[(

2cos)]42()48(4[()(

0101

2

1

0101

2

1




 

將 )(xy p ， )(xy p
 ， )(xy p

  帶回原 O.D.E. 

    xxxABxAxBAxB 2c o s2s i n)]42(8[2cos)]42(8[ 011011   

比較係數 

     





















042

08

042

18

01

1

01

1

AB

A

BA

B

      























16

1

0

0
8

1

0

1

0

1

A

A

B

B

 

x
x

x
x

xcxcxy 2sin
8

2cos
16

2sin2cos)(
2

21   

[註]:若齊次解中已包含 xsin 或 xcos ，由經驗 

    當 xxxf cos)(  ， )(xy p  僅含 xx cos  及 xx sin2  

    當 xxxf sin)(  ， )(xy p  僅含 xx sin  及 xx cos2  

[註]:若 xpxf cos)( 0  或 xqxf sin)( 0 ，此為上述 

xpxpxpxf o

n

n

n

n cos)()( 1

1  

   或

xqxqxqxf o

n

n

n

n sin)()( 1

1  

   

的特殊情況，令 

xxBxxAxy p  sincos)( 00   

例題:   (87 台大土木) 

試求下列常微分方程式      xyy  c o s" 2   

[解法]:   022 D      iD      xcxcxyh  s i nc o s)( 21   

 因齊次解中已包含 xcos ，可令 

xxBxxAxy p 2sin2cos)( 00   



xxABxxBAxy p 2sin)(2cos)()( 0000    

 xAxBxBxAxyp 2sin)2(2cos)2()( 00

2

00

2    

將 )(xy p ， )(xy p
 ， )(xy p

  帶回原 O.D.E. 

    xxAxB  c o ss i n2c o s2 00   

比較係數 

  








02

12

0

0

A

B




        












0
2

1

0

0

A

B
  

x
x

xcxcxy 


 sin
2

sincos)( 21   

[註]:若齊次解中已包含 xsin 或 xcos ，由經驗 

     當 xxf cos)(  ， )(xy p  僅含 xx sin (因 xcos  可歸為齊次解) 

     當 xxf sin)(  ， )(xy p  僅含 xx cos (因 xsin 可歸為齊次解) 

 

4. xepxpxpxf x

o

n

n

n

n  cos)()( 1

1  

   或

xeqxqxqxf x

o

n

n

n

n  sin)()( 1

1  

   

   ,,,,,,,,, 11 onnonn qqqppp    為常數 

  此結合指數函數 )( xe 、多項式 )( nx 、三角函數 )sin,(cos  ，各類型按前述

方法各自假設特解再結合即可。 

(A)若齊次解中不包含 xe x  sin 或 xe x  cos ，令 

xeBxBxBxeAxAxAxy xn

n

n

n

xn

n

n

np   sin)(cos)()( 0

1

10

1

1  





   

例題:   (90 成大電機) 

試求下列常微分方程式      xxeyy x 3sin'5"   

[解法]:   052  DD     5,0  DD      
x

h eccxy 5

21)(   

 因齊次解中不包含 xe x 3sin 或 xe x 3cos ，可令 

         xeBxBxeAxAxy xx

p 3s i n)(3c o s)()( 0101

        

xeABBxAB

xeBAAxBAxy

x

x

p

3s i n)]3()3[(

3cos)]3()3[()(

00111

00111











xeAABBxAB

xeBBAAxBAxy

x

x

p

3sin)]6682()68[(

3cos)]6682()68[()(

010111

010111








 

將 )(xy p ， )(xy p
 ， )(xy p

  帶回原 O.D.E.   

xxexeAABBxAB

xeBBAAxBA

xx

x

3sin3sin)]96133()913[(

3cos)]96133()913[(

010111

010111








 

比較係數 

          





















096133

1913

096133

0913

0101

11

0101

11

AABB

AB

BBAA

BA

      

























6 2 5 0

1 1 4
2 5 0

13
6250

123
250

9

0

1

0

1

B

B

A

A

 

         xexxexxy xx

p 3s i n)
6 2 5 0

1 1 4

2 5 0

13
(3cos)

6250

123

250

9
()(    

xexxexeccxy xxx 3sin)
6250

114

250

13
(3cos)

6250

123

250

9
()( 5

21

 

[另種 )(xy p 判定法]: 

          xxeyy x 3sin'5"   

          xxeyDD x 3sin)5(   ----------------------(a) 

          考慮讓上式成為齊次 O.D.E. 

         
03s i n)]31([)]31([

)]31([)]31()[5(

22

22





 xxeiDiD

yiDiDDD

x
     ---------------------(b) 

          對 y 而言同時滿足(a)式及(b)式 

          由(a)式  )()( 5

21 xyeccxy p

x               ----------------------(c) 

由(b)式  

xxeBxxeAxeBxeAeccxy xxxxx sincos3sin3cos)( 1100

5

21

  ----(d) 

比較(c)(d)兩式知，須令 

xxeBxxeAxeBxeAxy xxxx

p sincos3sin3cos)( 1100

   

xeBxBxeAxAxy xx

p sin)(cos)()( 0101

   



 

[註]:若 xepxf x  cos)( 0  或 xeqxf x  sin)( 0 ，此為上述 

xepxpxpxf x

o

n

n

n

n  cos)()( 1

1  

   或

xeqxqxqxf x

o

n

n

n

n  sin)()( 1

1  

   

的特殊情況，令 

xeBxeAxy xx

p   sincos)( 00   

例題:   (91 交大機械) 

試求下列常微分方程式      xeyyy x s i n2'"   

[解法]: 022 DD  ， 
2

71 i
D


  ，  )

2

7
s i n

2

7
c o s()( 21

2

1

xcxcexy
x

h   

 因齊次解中不包含 xex cos  或 xe x sin ，可令 

         xeBxeAxy xx

p sincos)( 00   

xeABxeBAxy xx

p sin)(cos)()( 0000   

xeAxeBxy xx

p sin2cos2)( 00   

將 )(xy p ， )(xy p
 ， )(xy p

  帶回原 O.D.E.    

   xexeABxeBA xxx s i ns i n)(c o s)( 0000   

比較係數 

  








1

0

00

00

AB

BA
          













2

1
2

1

0

0

B

A
 

  xexexy xx

p s i n
2

1
c o s

2

1
)(   

xexexcxcexy xx
x

sin
2

1
cos

2

1
)

2

7
sin

2

7
cos()( 21

2

1

  

 

(B)若齊次解中包含 xe x  sin 或 xe x  cos ，令 

xeBxBxBxxeAxAxAxxy xn

n

n

n

xn

n

n

np   sin)(cos)()( 0

1

10

1

1  





 



[註]:若 xepxf x  cos)( 0  或 xeqxf x  sin)( 0 ，此為上述 

xepxpxpxf x

o

n

n

n

n  cos)()( 1

1  

   或

xeqxqxqxf x

o

n

n

n

n  sin)()( 1

1  

   

的特殊情況，令 

xxeBxxeAxy xx

p   sincos)( 00   

例題:   (90 北科大自動化) 

試求下列常微分方程式      xeyyy x c o s22'2"   

[解法]:    0222  DD    iD  1     )s i nc o s()( 21 xcxcexy x

h   

      因齊次解中包含 xex cos ，可令 

         xxeBxxeAxy xx

p sincos)( 00   

xeBxABxeAxBAxy xx

p sin])[(cos])[()( 000000   

xeABxAxeBAxBxy xx

p sin)]22(2[cos)]22(2[)( 000000   

 將 )(xy p ， )(xy p
 ， )(xy p

  帶回原 O.D.E.    

   xexeAxeB xxx c o s2s i n2c o s2 00   

比較係數 

  








02

22

0

0

A

B
          









0

1

0

0

A

B
 

xxexy x

p sin)(   

xxexcxcey xx sin)sincos( 21                              

 

 

 

本節習題: 

試求下列微分方程式 

1. xxyy 3cos9"                                        (91 雲科大電機) 



[ans]: xxxxxcxcy 3cos
36

1
3sin

12

1
3sin3cos 2

21   

2. xeyyy x 2sin2'                                       (91 交大機械) 

 [解答]: )cos(sin
2

1
)

2

7
sin

2

7
cos( 21

2

1

xxexcxcey x
x

  

3. xeyyy x 2sin2'     1)0( y   0)0(' y                  (91 暨南電機) 

 [解答]: xey x sin2   

4. xeyyy x 5sin371235'2 5                               (91 逢甲航空) 

 [解答]: xxececy xx 5sin
5

3
5cos

10

17

2

5

1  
 

5. xxyy 2cos4'                                        (91 臺科大機械) 

 [解答] xxx
x

xcxcy 2sin
8

1
2cos

16
2sin2cos 2

21   

6. xeyyy x  '2                                        (91 中山材料) 

 [解答]: 2
2

1 42

21  xexxececy xxx
 

7. xexyy 252'2                                      (91 東華材料) 

 [解答]: 
2

5

2

1

2

1 22

21   xxeeccy xx
 

8. 16'33  xeyyyy x                               (91 暨南電機) 

 [解答]: 13
6

1 32

321  xexexcxececy xxxx
 

9. xyy 2cos25'                                    (91 台灣師大電機) 

 [解答]: xececcy xx 2sin
2

5
321  

 

10. xyyyy cosh2'33                                (91 暨南電機) 

 [解答]:
xxxxx eexexcxececy 

8

1

6

1 32

321  

11. xeyyy 39'6"                                         (90 台大電機) 

[ans]:
xxx exxececy 323

2

3

1
2

1
  

12. xeyyy 2'2"                                         (90 中興電機) 

  [ans]: y xxx exxecec 2

21       

13. 0y2y2y  , 3)0(y  , 0)
2

1
(y                   (90 中正電機) 

[ans]: y= tet cos3  

14. )x3sin(xey5y x .                                (90 成大電機) 



[ans]: ]3cos)
50

246
9(3sin)

25

114
13[(

250

15

21 xxxxeeccy xx  
 

15. x2e7y12y8yy  .                           (90 台科大電機) 

  [ans]: y=
xxxx execxecec 223

3

2

2

2

1
10

7
 

 

16. x4cosh28y3y                                   (90 彰師大電機) 

  [ans]:y=
xxx eeecc 443

21
2

7

2

1    

17. xxeyyy x 35"2"                                    (90 中原電機) 

   [ans]:y= 63
6

5 3

21  xexxecec xxx
 

18. 0)x(y2)x(y)x(y  , 4)0(y  , 5)0(y  .            (90 淡江電機) 

   [ans]: xx eey 23   

19. xxeyy  .                                     (90 交大電控,光電) 

[ans]:
xexxcxcy )1(

2

1
sincos 21   

20. x2 e6x4y4y4y                         (90 北科大電腦通訊丙) 

   [ans]:
xxx exxxececy

3

2

2

3
222

2

2

1  
 

21. x2cose2y5y2y x .                             (90 中原機械) 

[ans]: xxexecxecy xxx 2sin
2

1
2sin2cos 21   

22. 2t4y2y  , 1)0(y  , 1)0(y                   (90 交大土木,丙) 

  [ans]: tttey t   232

3

2
 

23. xsinxy
dx

yd
2

2

                                  (90 成大土木,乙) 

  [ans]: xxxxxcxcy cos
4

1
sin

4

1
sincos 2

21   

24. 1xy9y10y 2)4(  ， )0x(            (90 屏科大機械,土木,環工) 

[ans]:
81

29

9

2
3

4

3

321   x
ececececy xxxx  

25. xcosey2y2y x                                (90 逢甲土木) 

[ans]:
xxx ex

x
xecxecy   sin

2
sincos 21  

26.
2xy3yy3y                                  (90 台大農機) 



[ans]
27

20

9

2

3

1 2

3

3

21   xxecececy xxx
 

27. x2cosy4y                                        (90 台大農機) 

[ans] x
x

xcxcy 2sin
4

2sin2cos 21   

28. 2x2

2

2

3

3

)2e(y6
dx

dy

dx

yd
4

dx

yd
                      (90 清大動機) 

[ans]:
xxxxx eeecececy 423

3

2

21
126

1

3

2

5

1    

29. xeyy2y  , y(1)  1, y(1)  1                      (90 成大航太) 

[ans]: xxx exxeeeeeeeey 22121

2

1

2

1

2

1

2

1

2

1

2

1

2

1


















   

30. 4x65e64y65y4y4 2x  , 1)0(y  , 5.5)0(y     (90 淡江航太) 

[ans]: xexey
xx

 2

1

2

1

4sin
2

 

31. (a) xsin3xe4yy x     (b) x2exyy2y          (90 成大工科) 

[ans]:   xxxeeeccya xxx cos
2

3
sin

2

3
2321  

 

  xxx exxececyb 4

21
12

1
  

32. xcos2xsin4x3
dx

yd

dx

yd 2

2

2

4

4

                       (90 中興化工) 

[ans]:
24

4321 3sincos2
4

1
sincos xxxxxxxcxcxccy   

33. x3x2 ee3y6y5y  

.                            (90 北科大化工) 

[ans]:
xxxx exeececy 323

2

2

1
30

1
3  

 

34.(a) 0y9y6y  , 4)0(y  , 14)0(y               (90 中山材料,乙) 

(b) 5.3y2y2y   sin3t  3cos3t.  y(0)  0, 5.0)0(y   

 [ans]:     ttectecybxeeya ttxx 3sin
2

1
sincos24 21

33  
 

35. x2sinxy
dx

dy
2

dx

yd 2

2

2

 .                             (90 中山材料) 

[ans]:

xxxxxxxececy xx 2cos
15625

4712

125

8

25

4
2sin

15625

1166

125

44

25

3 22

21 
















  

36. 6xe3x2y4y4y x2                              (90 中央環工) 



[ans]:   xxx exxxececy 232

2

2

1
2

1
1

2

1    

37. 1ey4y x2                                       (90 雲科大環安) 

[ans]:
4

1

4

1 22

2

2

1   xxx xeececy  

38. 0y
dx

yd
2

dx

yd
2

2

4

4

                                  (90 中央太空) 

[ans]: xxccxxccy sin)(cos)( 4321   

39. 1xe8e3yy2y xx                          (90 中原醫工乙) 

[ans]: 1
3

4

2

3 32

21   xxxx exexxececy  

 


